PROBLEME PROPUSE 581

7. Fie G un grup multiplicativ cu 2n + 1 elemente. Aratati ci, daci exista o
functie f : G — G cu proprietatea ci f(z(f(zy)) = yf(2?), pentru orice z,y € G,
atunci grupul este comutativ.
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PROBLEME PENTRU EXAMENE NATIONALE"

Clasa a VII-a

1. Calculati suma numerelor prime mai mici decat 20.

2. Stiind c& 20% din 240 este x, calculati 50% din 3z.

3. Daca A(x) = bx + 4 si B(z) = 3 — 2z, calculati media aritmetica a
numerelor A(1) si B(1).

4. Rezolvati ecuatia 5z + 4 = 39 — 2x.

2a + 3b
5. Daca a si b sunt numere naturale nenule si 4@ i 5
a4 —

6. Din cartile aflate duminica seara intr-o librarie, s-au vandut luni
o treime, marti s-au vandut jumatate din cartile ramase si astfel miercuri
dimineata mai erau 680 de carti. Calculati cate carti erau duminica in
librarie.

b
= 6, calculati —.
a

Clasa a VIII-a
7. Ordonati crescator numerele a = 6\/3, b= 4\/6, c = 10.

2\ 2
8. Se considera multimea A = {0, (6); V12; 4/ ( — 5) 5T ,/%}.

Calculati suma numerelor rationale din multimea A.
9. Scrieti ca interval multimea M = {x € R | 2 — 3z > 5}.
10. Care este cel mai mare numar intreg mai mic decat —/18?
11. Rezolvati in multimea numerelor reale ecuatia |6 — 5x| = 4.
12. Daci a = 1 — /3, aratati ca a® + 2v/3 este numar natural.
Clasa a IX—a

13. Aflati ratia progresiei aritmetice a, = 2n + 11, n > 1.
14. Determinati numarul elementelor multimii:

A ={(a,b) € Nx N |2a+ 3b=100}.

15. Determinati numarul laturilor unui poligon convex cu 14 diagonale.
16. Calculati suma partilor intregi ale ecuatiei 222 — 2 — 5 = 0.

D La problemele din aceasti rubrici nu se primesc solutii.
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17 Aratati ca 2" > n? 4+ n + 1, oricare ar fi numérul n > 5 natural.
18 Aratati ci dacd 1 si /2 sunt termeni ai unei progresii aritmetice,
atunci v/3 nu poate fi termen al aceleiasi progresii.

Clasa a X—a

19. Aratati ca numerele log, 10 gi v/10 au aceeasi parte intreaga.

20. Aratati ca numerele logs 6, 1, logs 12 sunt in progresie aritmetica.
21. Fie numerele complexe z; = T3 Si 20 = 17 Calculati modulul

i —i
numarului complex z; — z».

22. Rezolvati in multimea numerelor complexe ecuatia z + 4z = 4 — 3i.
23. Rezolvati in multimea numerelor complexe ecuatia z* —222+2 = 0.
24. Calculati (1 — v/3i)%0 - (1 41)20.

Clasa a XI-a

25. Consideram determinantul d(z,y) = , T,y € R.

— < N

1
x
0

[N

a) Rezolvati ecuatia d(z,2) = 0.
b) Aratati ca exista x,y € R, x # y, pentru care d(z,y) = d(y, ).
c¢) Determinati cel mai mic numar intreg y pentru care d(z,y) # 0,

oricare ar fi z € R. 5

1+,

26. Fie girul de numere reale definit prin xz,4+1 = ,m>1si

xr1 = 2.
a) Calculati zo, 23 si 4.
b) Aratati ca sirul (x25,)n>1 este monoton.
c) Aratati ca sirul (x2,—1)n>1 este convergent.

Clasa a XII-a
27. Fie multimea G = {(1 ‘Y ! i a) la,b e R}.
2 _
-4 5

b) Aratati ca XY € G, oricare ar i X,Y € G.

c) Aratati cd X211 € G, oricare ar fi X € G.

28. Se considera functia f : R — R, f(x) = xe” si se noteaza cu F o
primitiva a sa.

a) Calculati F'(1) in cazul in care F(0) + 1 = 0.

b) Stabiliti care dintre numerele F(v/2) si F(v/3) este mai mare.

a) Verificati daca matricea apartine lui G.

1
c¢) Aratati ca numarul / f(x)dz este intreg.
0



